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摘要 设奇素数 p 二 l( m仪14 )
, 。 ,
为实二次数域 K =

Q (币 )的基本单位并且 K 的类

数为 1
.

计算 K 的一种 eH ck e L
一

函数的 Kj习 n ce ke r
极限公式并由此得到了关于正则子

h : ,
的一个有趣的

`

巨等式

关挂词 实二次数域 正则子 E沙优州水 e r 极限公式

对于给定 的数域 K
,

求出 K 上各种 及 t a 一

函数或 吞 函数在
、 二 1处 1五 u

ern
t 展式的常数项是

一个重 要 的数论 问题
.

历史 上
,

K or n
ec k er[

`〕首先 算 出 了虚 二 次数 域 的情 形图
.

19 17 年
,

eH cke 31[ 首次对实二次数域算出了第一个结果
.

之后相继有 H e
glr

o

st[
4 ]

,

M ey er s[] 汤唱 ie ler 〕以及

Shi n st nL i川等
.

在文献「8
,

9 ]中
,

我们讨论了带 iD icr hi et 特征的极限公式
.

本文主要考虑的是极

限公式的一个应用
.

设 p
,

q 是两个不同的素数
,

且 p 三 q 二 l( m od 4 )
,

h ( )L 和 R ( )L 分别是双二次数域 L =
Q

(每
,

而 )的类数和正则子 ( Regu lat or )
.

, 是实二次数域 K 二
Q (吓 )的基本单位

.
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数为

是复平面中圆心在要
乙

,

半径为李
的上半圆周

,

: ( w
,

、
·

)是 : 上从 w 至。w
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的那一段 圆

乙

对基本判别式 q
,

以 x 。
(
`

)记 K or l l e c ke r
特征

.

杯
关

)为 D e d e kidn 李函数
.

设数域 K 的类

1
.

我们定义 K 的一种 H e e k e L
一

函数

KL (
s ,

义。 )
= 又 `。(严( “ ) )

下 又刀又B 少)
` eR (

;
) >

其中 B 过 K 的所有整理想
,

N 是从 K 到 Q 的范
.

再定义 iE
s en s iet n

级数

(E
: ,

z)
=

习 R 。
(

,
) >

m
, n 二 一 因

(。
, n

) 护 ( 0
、

0 )

x
。

( m Z + m n +

宁
n Z
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I m +

nZ 12 5

显然 E (
, ,

Z )在 eR (
。

) > 1上是解析的
.

仿照文献 〔9 」不难证明下述 的

引理 1
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又因为 E (
: ,

Z + q )
二 E (

: ,

z )
,

所以可以对 E (
3 ,

z )进行 F o u ir er 展开
,

再在其 F o u ir e r
展

开式中让
。
~ l

,

这样仿照文献【9〕不难证明下述的
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这样由引理 1和引理 2
,

我们得到关于函数 坛 (
, ,

x
。

)的 K or n
ec k er 极限公式

,

即

定理 1

KL ( 1
,

x 。
)

=

_

坐丝些
左 二 二三业二工些 ,

q布
’

3 q布

{
: (平

,

二
,

,

(
`· , (。 Z , ·

艺
0̀ 游 ` q一 l

; 。

(
子九 ’ + m +

宁 )
,· ,

(平 ))万兴画
·

止 J 一 之` 宁 月

斗

1一叮
+

用文献仁10] 中定理 2
.

3和文献「1 1」中定理 4
.

9以下的说明
,
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